Примеры оформления контрольных работ по алгебре (10 класс)

Пример 1.


При решении тригонометрического уравнения необходимо написать к какому виду относится данное уравнение и каким методом можно его решить.


Например:

1) 
[image: image81.png]




Используя формулу косинуса двойного угла, запишем уравнение в виде 
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Это однородное уравнение первой степени. Т.к. синус и косинус одного аргумента одновременно не обращаются в ноль, то разделив обе части этого уравнения на 
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, получим уравнение, равносильное ему:

   
[image: image4.wmf]0

2

1

=

-

x

tg


2) 
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Данное уравнение является квадратным относительно 
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Пример 2.

Если  требуется найти область определения функции 
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 , то необходимо обосновать соответствие системы 
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 исходя из того, что арифметический квадратный корень определен на множестве неотрицательных чисел, а дробь определена, когда знаменатель не равен нулю. 

Пример 3.


Решите неравенство 
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Решение:


Рассмотрим неравенство методом интервалов. Рассмотрим функцию 
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 и найдем множество значений х, при которых 
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1. Найдем область определения функции D(f). Деление на ноль не определено, следовательно, 
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2. Найдем нули функции


[image: image17.wmf]0

)

(

=

x

f

, х = 0, х = -5 
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Точки х = -5, х = -3 и х = 2 делят числовую прямую на четыре промежутка, в каждом из которых функция сохраняет постоянный знак в силу ее непрерывности на каждом из этих промежутков


Пусть
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, например, х = 3, тогда 
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Пусть 
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, например, х = 0, тогда 
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Пусть 
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, например, х = – 4, тогда 
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Пусть 
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, например, х = – 6, тогда
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Таким образом 
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Ответ: 
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Пример 4.

Исследуйте функцию 
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 и постройте ее график.

Решение:  
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1. D(f) = R. Функция дифференцируема на множестве действительных чисел как целая рациональная функция.

2. 
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 и область определения функции симметрична относительно начала координат, следовательно, функция четная. График функции симметричен относительно оси ординат.

3. а) Найдем нули функции:
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         б) Точка пересечения с осью ординат (0;0)

4. Найдем критические точки функции, ее промежутки возрастания и убывания, экстремумы.
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. Нет таких значений х, при которых 
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 не существует, следовательно, все критические точки f(x) можно найти, решив уравнение
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х3 – 4х = 0


х(х2 – 4) = 0


х = 0 или   х2 – 4=0
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Функция непрерывна на множестве действительных чисел, следовательно, она возрастает на каждом из промежутков [–2; 0] и 
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; функция убывает на каждом из промежутков 
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5. Дополнительные точки.
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Пример 5.


Найдите наибольшее и наименьшее значения функции 
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 на отрезке [–3; 0].

Решение:


D(f) = R. Функция дифференцируема на множестве действительных чисел как целая рациональная функция, а, следовательно, и на отрезке [–3; 0]
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Для нахождения критических точек функции решим уравнение 
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(х + 2)3 = 0

х = –2
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Найдем значение функции на концах отрезка и в критической точке, выберем наибольшее и наименьшее из них.


f(–3) = 81 – 216 + 216  – 96 + 21 = 6


f(–2) = 16 – 64 + 96 – 64 + 21 = 5


f(0) = 21

Ответ:   max    f(x) = f(0) = 21;
  min    f(x) = f(–2) = 5.
             [–3; 0]



[–3; 0]

Пример 6.


Из 12м2 жести требуется изготовить открытый бак формы правильной четырехугольной призмы. Каковы должны быть параметры бака, чтобы он имел наибольший объем? (Размерами швов пренебречь).

Решение:

	[image: image60.png]C1
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	Пусть АВ = х м, ВВ1 = h м,

S бока = 4 · АВ · ВВ1 + АВ2 

4xh + 2 х2 = 12
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V = x2h
Рассмотрим функцию

V(x) = x2 · 
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По смыслу задачи х > 0

12 – x2 > 0

x2 < 12

|x| < 
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Найдем критические точки функции. V(x) дифференцируема на множестве действительных чисел как целая рациональная функция , следовательно, и на интервале (
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Нет никаких значений х, при которых 
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не существует, следовательно, все критические точки функции 
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найдем, решив уравнение 
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4 – x2 = 0


x1 = 2, x2 = –2
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В точке х = 2 знак производной изменяется с «+» на «–», следовательно, х = 2 – точка максимума. Максимум функции в этой точке есть ее наибольшее значение, т.к. в промежутке 
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АВ = 2м. ВВ1 = 
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Ответ: объем бака наибольший, если сторона основания его равна 2 м, высота 1м.
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